
V5-05: Ortogonalidade, Normalização e Completi
idade

SINOPSE

Pontos Centrais:

O ponto 
entral é a introdução e dis
ussão da estrutura de base ortogonal


ompleta para o 
onjunto dos polin�mios de Legendre.

Tópi
os Essen
iais:

Produto es
alar para os polin�mios de Legendre: indução a partir de

geometria subja
ente.

Dedução das relações de ortogonalidade entre os elementos da base, di-

retamente a partir da equação diferen
ial.

Cál
ulo da norma das funções da base a partir da função geratriz dos

polin�mios de Legendre.

Dedução da base de Legendre a partir da base de Taylor, por meio de

um pro
esso de ortogonalização.

Comentário sobre a 
ompleti
idade da base no âmbito restrito das funções

analíti
as.

Demonstração rigorosa da 
ompleti
idade da base de Legendre, 
om base

na 
ompleti
idade da base de Fourier.

Formulação da expansão de Fourier-Legendre de uma função qualquer;

dedução da fórmula para os 
oe�
ientes da expansão.

Comentários sobre as limitações do espaço de funções gerado pela base

de Legendre, e sobre a 
onvergên
ia no 
aso de funções des
ontínuas.

Demonstrações:

Demonstração de 
ompleti
idade da base de Legendre.
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